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Bất đẳng thức – Bất phương trình
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Bất đẳng thức – Bất phương trình
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1. Giải và biện luận bất phương trình dạng ax + b < 0

[image: image2]
2. Hệ bất phương trình bậc nhất một ẩn

Muốn giải hệ bất phương trình bậc nhất một ẩn ta giải từng bất phương trình của hệ rồi lấy giao các tập nghiệm thu được.
3. Dấu của nhị thức bậc nhất
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VẤN ĐỀ 1: Giải và biện luận bất phương trình dạng ax + b < 0
Bài 1. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 2. Giải và biện luận các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 3. Tìm m để các bất phương trình sau vô nghiệm:

a) 
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a) 
VẤN ĐỀ 2: Giải hệ bất phương trình bậc nhất một ẩn
Bài 1. Giải các hệ bất phương trình sau:

a) 
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Bài 2. Tìm các nghiệm nguyên của các hệ bất phương trình sau:

a) 
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Bài 3. Xác định m để hệ bất phương trình sau có nghiệm:

a) 
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VẤN ĐỀ 3: Bất phương trình qui về bất phương trình bậc nhất một ẩn
1. Bất phương trình tích

( Dạng:
P(x).Q(x) > 0  (1)
(trong đó P(x), Q(x) là những nhị thức bậc nhất.)


( Cách giải: Lập bảng xét dấu của P(x).Q(x). Từ đó suy ra tập nghiệm của (1).

2. Bất phương trình chứa ẩn ở mẫu

( Dạng:
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(trong đó P(x), Q(x) là những nhị thức bậc nhất.)


( Cách giải: Lập bảng xét dấu của 
[image: image35.wmf]Px
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. Từ đó suy ra tập nghiệm của (2).


Chú ý: Không nên qui đồng và khử mẫu.

3. Bất phương trình chứa ẩn trong dấu GTTĐ

( Tương tự như giải phương trình chứa ẩn trong dấu GTTĐ, ta thường sử dụng định nghĩa hoặc tính chất của GTTĐ để khử dấu GTTĐ.
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( Dạng 2:
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Chú ý: Với B > 0 ta có:
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Bài 1. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 2. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 3. 
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Bài 4. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 5. Giải và biện luận các bất phương trình sau:

a) 
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HD: Giải và biện luận BPT dạng tích hoặc thương: 
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– Lập bảng xét dấu chung 
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– Từ bảng xét dấu, ta chia bài toán thành nhiều trường hợp. Trong mỗi trường hợp ta 
xét dấu của 
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a) 
[image: image74.wmf]m
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c) 
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Bài 6. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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1. Dấu của tam thức bậc hai
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Nhận xét: ( 
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2. Bất phương trình bậc hai một ẩn 
[image: image81.wmf]axbxc
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Để giải BPT bậc hai ta áp dụng định lí về dấu của tam thức bậc hai.

VẤN ĐỀ 1: Giải bất phương trình, hệ bất phương trình bậc hai một ẩn
Bài 1. Xét dấu các biểu thức sau:

a) 
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Bài 2. Giải các bất phương trình sau:
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Bài 3. 
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Bài 4. Giải và biện luận các bất phương trình sau:

a) 
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HD: Giải và biện luận BPT bậc hai, ta tiến hành như sau:



– Lập bảng xét dấu chung cho a và (.



– Dựa vào bảng xét dấu, biện luận nghiệm của BPT.
Bài 5. Giải các hệ bất phương trình sau:

a) 
[image: image103.wmf]xx

xx

2

2

2970

60

ì

ï

++>

í

+-<

ï

î



b) 
[image: image104.wmf]xx

xx

2

2

260

31030

ì

ï

+->

í

-+³

ï

î



c) 
[image: image105.wmf]xx

xx

2

2

2540

3100

ì

ï

--+<

í

--+>

ï

î



d) 
[image: image106.wmf]xx

xx

xx

2

2

2

430

2100

2530

ì

++³

ï

í

--£

ï

-+>

î



e) 
[image: image107.wmf]xx

xx

2

2

470

210

ì

ï

-+-<

í

--³

ï

î



f) 
[image: image108.wmf]xx

xx

2

2

50

610

ì

ï

++<

í

-+>

ï

î



g) 
[image: image109.wmf]xx

x

2

2

27

41

1

--

-££

+



h) 
[image: image110.wmf]xx

xx

2

2

122

1

13

57

--

££

-+


i) 
[image: image111.wmf]xx

xx

2

2

1032

11

32

--

-<<

-+-


VẤN ĐỀ 2: Phương trình bậc hai – Tam thức bậc hai
Bài 1. Tìm m để các phương trình sau: i) có nghiệm

ii) vô nghiệm

a) 
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Bài 2. Tìm m để các bất phương trình sau nghiệm đúng với mọi x:

a) 
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Bài 3. Tìm m để các bất phương trình sau vô nghiệm:

a) 
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a) 
VẤN ĐỀ 3: Phương trình – Bất phương trình qui về bậc hai
1. Phương trình – Bất phương trình chứa ẩn trong dấu GTTĐ

 Để giải phương trình, bất phương trình chứa ẩn trong dấu GTTĐ, ta thường sử dụng định nghĩa hoặc tính chất của GTTĐ để khử dấu GTTĐ.


( Dạng 1: 

[image: image130.wmf]CC

fx

gx

fxgx

fxgx

fxgx

fx

fxgx

fxgx

12

()0

()0

()()

()()

()()

()0

()()

()()

é

ì

³

ì

³

í

ê

=

ï

î

=ÛÛ

ê

é

=

í

ì

<

ê

ê

ï

=-

í

ë

î

ê

=-

î

ë



( Dạng 2:
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Chú ý: 
( 
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( Với B > 0 ta có:
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2.  Phương trình – Bất phương trình chứa ẩn trong dấu căn

Để giải phương trình, bất phương trình chứa ẩn trong dấu căn ta thường dùng phép nâng luỹ thừa hoặc đặt ẩn phụ để khử dấu căn.
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( Dạng 2:
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Bài 1. Giải các phương trình sau:

a) 
[image: image147.wmf]xxxx
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b) 
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Bài 2. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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b) 
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Bài 3. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 4. Giải các phương trình sau: (nâng luỹ thừa)

a) 
[image: image171.wmf]xxx
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Bài 5. Giải các phương trình sau: (biến đổi biểu thức dưới căn)
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Bài 6. Giải các phương trình sau: (đặt ẩn phụ)
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Bài 7. Giải các phương trình sau: (đặt hai ẩn phụ)
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Bài 8. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 9. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 10. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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22

(3)49

+-£-



d) 
[image: image204.wmf]xxxx

xx

22

66

254

-++-++

³

++


Bài 11. Giải các bất phương trình sau:

a) 
[image: image205.wmf]xx

3

2

28

+£+



b) 
[image: image206.wmf]xx

33

22

2131

+³-


c) 
[image: image207.wmf]xx

3

13

+>-


Bài 12. Giải các phương trình sau:

a) 
BÀI TẬP ÔN CHƯƠNG IV

Bài 1. Chứng minh các bất đẳng thức sau:

a) 
[image: image208.wmf]abcabc
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Cộng các BĐT (1), (2), (3), (4) vế theo vế ta được đpcm.
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d) Áp dụng BĐT Cô–si: 
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Bài 2. Tìm GTNN của các biểu thức sau:

a) 
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x

1

1

=+

-

, với x > 1.

b) 
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   Dấu "=" xảy ra ( a = b = 
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d) Áp dụng BĐT Cô–si: 
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   Dấu "=" xảy ra ( a = b = c = 1. Vậy minD = 3.
Bài 3. Tìm GTLN của các biểu thức sau:

a) 
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b) Áp dụng BĐT Cô–si: B = 
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   Dấu "=" xảy ra ( x = 
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Bài 4. Tìm m để các hệ bất phương trình sau có nghiệm:

a) 
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Bài 5. Tìm m để các hệ bất phương trình sau vô nghiệm:

a) 
[image: image263.wmf]mxxm
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Bài 6. Giải các bất phương trình sau:

a) 
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Bài 7. Tìm m để các phương trình sau có nghiệm:

a) 
[image: image269.wmf]mxmxm

2

(1)2(3)20

--+-+=


b) 
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Bài 8. Tìm m để các biểu thức sau luôn không âm:

a) 
[image: image271.wmf]mxmxm
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b) 
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Bài 9. Tìm m để các biểu thức sau luôn âm:

a) 
[image: image273.wmf]mxmxm
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b) 
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Bài 10. Tìm m để các bất phương trình sau nghiệm đúng với mọi x:

a) 
[image: image275.wmf]xx
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Bài 11. Tìm m để các phương trình sau có:


i) Một nghiệm

ii) Hai nghiệm phân biệt
iii) Bốn nghiệm phân biệt
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Bài 12. Giải các phương trình sau:
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Bài 13. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 14. Giải các bất phương trình sau:

a) 
[image: image290.wmf]xxx

2

45417

--<-



b) 
[image: image291.wmf]xx

123

-++<



c) 
[image: image292.wmf]xxx

23315

--+£+



d) 
[image: image293.wmf]xx

x

2

2

54

1

4

-+

£

-



e) 
[image: image294.wmf]x

xx

2

211

2

34

-

<

--



f) 
[image: image295.wmf]xxx

2

659

->-+



g) 
[image: image296.wmf]xxx

2

23221

--->-


h) 
[image: image297.wmf]xxx

21231

+<-++


Bài 15. Giải các phương trình sau:

a) 
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Bài 16. Giải các bất phương trình sau
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II. BẤT PHƯƠNG TRÌNH VÀ HỆ BẤT PHƯƠNG TRÌNH BẬC NHẤT MỘT ẨN 
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III. BẤT PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI
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